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• Ευχαριστίες:
• Να ευχαριστήσουμε όλους τους/τις συναδέλφους/σες για τις 

σχετικές παρατηρήσεις και ανατροφοδότηση που μας παρείχαν 
ώστε να επισημάνουμε και να βελτιώσουμε το διδακτικό υλικό μας.

• Κάθε λάθος ή παρερμηνεία διδακτικής φύσεως πρέπει να 
αξιοποιείται γενικά ως εργαλείο μάθησης.

• Παρακαλείσθε για τυχόν σχόλια, παρατηρήσεις και εισηγήσεις 
σχετικά με τα εγχειρίδια των Μαθηματικών, όπως αποστέλλονται 
στη διεύθυνση : dme-mathimatika@schools.ac.cy
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Α΄ 
Γυμνασίου

• Σελίδα 11 στο 4 ε) η διαφορά δύο διαδοχικών 
ακέραιων είναι +1 ή και −1.



Α΄ 
Γυμνασίου

• Σελίδα 21 στην άσκηση 1 στο 4ο σχήμα η μία πλευρά 
δεν μπορεί να είναι 𝟔𝒄𝒎 ( το ορθό είναι 𝟒 𝟐) .



• Σελίδα 62 στο  2(γ) :
 7 𝜔 + 1 − 𝜔 = 7 
• Στην απάντηση λέει ΛΑΘΟΣ:
είναι ΛΑΘΟΣ , όταν υπάρχει ο 
περιοριορισμός 𝜔 ≠ 0



Α΄ Γυμνασίου

• Σελίδα 104 στο 3 (β) να φύγει από την απάντηση το 
4 ( για να μην διαιρείται ο αριθμός 83_  με το 3.

• (Οι αριθμοί που διαιρούνται με το 𝟑 είναι: 831,834,837, 
επομένως για να μην διαιρείται ο συγκεκριμένος αριθμός 
με το 3 θα μπορούσαμε να συμπληρώσουμε τα ψηφία : 
2,3,5,6,8 και 9 ( όχι το 4 της απάντησης)



• Σελίδα 117 , άσκηση:8 (β) …
…πόσες ….θα πάρει ακριβώς δύο φάρμακα μαζί.Α΄ Γυμνασίου



Β΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ
• Σελίδα 45: Αντί Π.Τ να λέγεται Σύνολο Τιμών. 

• Να γίνει διάκριση μεταξύ Π.Τ και Σ.Τ.
Ως εκ τούτου αλλάζει σε κάθε  άλλη σελίδα 
εμφανίζεται το Π.Τ και εννοείται ότι είναι για το Σ. 
Τ που αναφέρεται.



Β΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ

• Σελίδα 51.
 Γραμμική συνάρτηση: 
Αν 𝒇(𝒙) = 𝜶𝒙 + 𝜷, 𝜷 ≠ 𝟎, η 𝒇 δεν είναι γραμμική! ( με την έννοια 
της γραμμικής ιδιότητας μιας συνάρτησης όπου πρέπει να 
ισχύει:

•  𝒇 𝒙 + 𝒚 = 𝒇 𝒙 + 𝒇 𝒚  𝜿𝜶𝜾 𝒇(𝝀𝒙) = 𝝀 𝒇(𝒙)  

• Κάτι που δεν ισχύει στη συνάρτηση 𝒇(𝒙) = 𝜶𝒙 + 𝜷, 𝜷 ≠ 𝟎 

• Αλλά ισχύει φυσικά, για την 𝒇(𝒙) = 𝜶𝒙



Β’ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ
• Σελίδα 65 άσκηση 20: « ¨Όλα τα τρίγωνα που είναι 

εγγεγραμμένα πάνω σε ημικύκλιο είναι ορθογώνια τρίγωνα 
(…εδώ θα πρέπει να συμπληρωθεί και το ότι η μία του 
πλευρά είναι διάμετρος του κύκλου).



Μαθηματικά B΄ Γυμνασίου, A΄ Τεύχος , Ενότητα 3: Γεωμετρία, Σελίδα 150, Άσκηση 12 (ε) : 
Στο σχήμα δεν μπορεί το ΑΕ = 4 cm και ΑΔ = 6 𝑐𝑚 με Δ=60°
Μια πιθανή διόρθωση θα ήταν να δώσουμε το ύψος ΑΕ = (3√3) 𝑐𝑚, διατηρώντας τη γωνία Δ=60°.



Γ΄ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ

• Σελίδα 62 άσκηση 6:

•  αντί 𝟓𝜶 > 𝟔𝜷  έπρεπε να γράφει 𝟓𝜶 > 𝟑𝜷…. ( αν 
μας δήλωνε ότι τα 𝜶, 𝜷 > 𝟎 δεν θα είχε πρόβλημα!

•
H πλευρά του τετραγώνου είναι:  5𝛼 − 3𝛽 η οποία θα 
είναι θετική για κάθε τιμή των 𝛼, 𝛽.

• ΑΝΤΙΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ

• Αν από 𝟓𝜶 > 𝟔𝜷 επιλέξουμε 𝜶 = −𝟏 = 𝜷,
( για το οποίο ισχύει 𝟓𝜶 > 𝟔𝜷) τότε το 𝟓𝜶 − 𝟑𝜷 θα

•  είναι αρνητικό και επομένως και η Περίμετρος 
του τετραγώνου επίσης αρνητική. ( ΑΤΟΠΟ).

•



Γ΄ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ

• Σελίδα 65 
𝛄𝛊𝛂 𝛕𝛈 𝝀ύ𝝈𝜼: 𝒙𝟐 = −

𝟏

𝟐
 

και όχι + 𝟏

𝟐



Γ΄ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ

Σελίδα 68 στο  (β):

 𝒙𝟏,𝟐 =
−𝟒± 𝟒𝟐−𝟒∙𝟒∙𝟏𝟎

𝟐∙𝟒
,

το υπόριζο είναι −𝟏𝟒𝟒
και όχι −𝟐𝟒



Γ΄ Γυμνασίου
A΄ τεύχος 
• Σελίδα 71 στην άσκηση 

10 (α και β) οι μονάδες 
μέτρησης δίνονται σε m 
(μέτρα) και έτσι και οι 
απαντήσεις πίσω πρέπει 
να είναι σε μέτρα και όχι 
σε εκατοστόμετρα ( cm).

• Στην άσκηση 11,
η απάντηση να είναι 𝑐𝑚. 
(δεν δίνεται μονάδα 
μέτρησης)



Γ΄ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ
• Β ’τεύχος: Σελίδα 175 άσκηση 6

• Η επιλογή των 𝚫𝚬 και 𝚨𝚳 είναι λάθος γιατί το 𝜜𝜧
= 𝟐𝜟𝜠 και ως εκ τούτου η εξίσωση: 𝟒𝝌 + 𝟏𝟕
= 𝟐(𝟐𝝌 − 𝟑) δεν έχει λύση για καμία τιμή του 𝝌.

• Αν χρησιμοποιηθεί η σχέση ότι η διάμεσος είναι το 
ημιάθροισμα των δύο παραλλήλων πλευρών, τότε 
προκύπτει ότι τα μήκη των παράλληλων πλευρών 
του τραπεζίου είναι 7𝑐𝑚, 37𝑐𝑚 και η αντίστοιχη 
διάμεσος ίση με 22𝑐𝑚 .

• Άρα, ΒΓ = 28 𝑐𝑚 άτοπο γιατί: 
28 = ΒΓ > ΑΜ = 37



Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ- Α’ ΤΕΥΧΟΣ

• Σελίδα 93, Άσκηση 8:
Στις απαντήσεις δεν αναγράφεται ότι η 
τιμή του 𝜅2 + 𝜆2, ως 1 αφού το σημείο 
Α(κ, λ) ανήκει στον τριγωνομετρικό 
κύκλο.

• Επομένως οι απαντήσεις μπορεί να είναι 
εναλλακτικά για τα (α) και (β) ως:

(α) 𝜆 − 𝜅,

𝛽
1

𝜅𝜆



Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ- Α’ ΤΕΥΧΟΣ

• Σελίδα 125, Άσκηση 10 (α):
Στην απάντηση δίνεται ότι η συνάρτηση είναι περιοδική, 
ενώ δεν είναι, γιατί με βάση τον ορισμό σε μια 
συνάρτηση με περίοδο Τ πρέπει τα 𝑥 + 𝑇 και 𝑥 − 𝑇 να 
ανήκουν στο Π.Ο= −5𝜋, 3𝜋 , για κάθε 𝑥 ∈ −5𝜋, 3𝜋

• Όμως  Τ = 2𝜋 και για x = 2𝜋 , 𝛸 έχουμε 

Ότι 𝑥 + 𝑇 = 4𝜋 ∉ −5𝜋, 3𝜋 .



Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ- Β’ ΤΕΥΧΟΣ

Σελίδα 144, Άσκηση 8 :
Στην απάντηση δίνεται ότι : 
5 < λ < 13 αντί για  5 ≤ λ < 13 που είναι το ορθό γιατί για 𝜆 = 5 η 
εξίσωση είναι: 0𝑥 = −2 η οποία δεν έχει επίσης πραγματικές λύσεις.



Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ

• Σελ. 111: 

Είναι λάθος σημειωμένες οι 
συντεταγμένες του σημείου Μ στους 
άξονες.



Β’ Λυκείου (κκ) • σελ. 18



Β’ Λυκείου 
(κκ)
Σελίδα 18



Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ – Β’ ΤΕΥΧΟΣ
Σελίδα 34, στην 
τελευταία γραμμή, 
λείπει το =



Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ – Β’ ΤΕΥΧΟΣ
Σελίδα 54
• Στον Ορισμό είναι απαραίτητο να 

αναφερθεί ότι το 𝑥0 είναι σημείο 
συσσώρευσης του Π.Ο της 𝑓, ώστε να έχει 
νόημα το 

lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥)

και να γίνεται διάκριση για μεμονωμένα 
σημεία του Π.Ο στα οποία σίγουρα μια 
συνάρτηση θεωρείται συνεχής λόγω του 
𝜀 − 𝛿 ορισμού.



Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ – Β’ ΤΕΥΧΟΣ
Σελίδα 56

Στη λύση του παραδείγματος δίνεται συνάρτηση 
𝑔 και όχι 𝑓.



Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ – Β’ ΤΕΥΧΟΣ
Σελίδα 77

Στις απαντήσεις δίνεται ότι δεν υπάρχει τιμή του 𝛼 ώστε να υπάρχει το όριο. ( εννοώντας δεν 
υπάρχει το όριο με τιμή πραγματικό αριθμό).
Για τις διάφορες τιμές του 𝛼:

 lim
𝑥→2

𝑥2 − 𝛼

𝑥 − 2
= ቐ

+∞ , 𝑎 < 4
−∞ , 𝑎 > 4

𝛿𝜀𝜈 𝜐𝜋𝛼𝜌𝜒𝜀𝜄 𝛾𝜄𝛼 𝛼 = 4



Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ – Β’ ΤΕΥΧΟΣ
Σελίδα 172

Ισχύει ότι 𝑓𝑜𝑓−1 𝑥 = 𝑥, ∀𝑥 ∈ ℝ, 
αντί ∀𝑥 ∈ 0, +∞



Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ Γ΄ΤΕΥΧΟΣ

Σελίδα 80, 
Υπολογίζουμε τα όρια πηλίκου

𝑓 𝑥 − 𝑓 1

𝑥 − 1

αντί 
𝑓 𝑥 − 𝑓 0

𝑥 − 0

Στο 2ο όριο το 𝑥 → 1+ αντί για 𝑥 → 1+



Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ Γ΄ΤΕΥΧΟΣ

Σελίδα 108, Παράδειγμα 5
Στο 2ο όριο :

𝑥 = − −𝑥 2 για 𝑥 < 0 . 
Επομένως η τιμή του ορίου 

είναι −∞ και όχι +∞



Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
Γ΄ΤΕΥΧΟΣ

• Σελ. 145, Άσκηση 6

• Από τη συναρτησιακή σχέση που 
δίνεται δεν συνάγεται ότι η 𝑓 είναι 
συνάρτηση γιατί,

• Για 𝑥 = 0 και  𝑥 = −1 έχουμε 
συγχρόνως: 𝑓 0 = 0 𝜅𝛼𝜄 𝑓 0 = 1 

• Ή ακόμη για 𝑥 = 1, 𝑥 = −2 έχουμε 
συγχρόνως: 

𝑓 3 = 1 𝜅𝛼𝜄 𝑓 3 = −8

Προτεινόμενη Διόρθωση: Αλλαγή στο Π.Ο 
της 𝑓 σε ℝ+ αντί ℝ .



Γ’ Κατ Τεύχος Α’

• Σελ. 63



Γ΄Λυκείου Κατ. Α’ Τεύχος

• Σελ. 68
• Στην 5η γραμμή 

αναφέρεται: «Επομένως η 
𝒇′ παρουσιάζει μέγιστο για 
𝒙 = 𝝃…» , ενώ έπρεπε να 
αναφέρεται ότι 
παρουσιάζει ελάχιστο. 

• Σελ. 69 : Λύση 
Παραδείγματος 5



Γ΄Λυκείου
Κατ. Α’ τεύχος

• Σελ. 115



Γ΄Λυκείου Κατ. Β’ Τεύχος

• Σελίδα 123 άσκηση 12:Tο σκιασμένο χωρίο στο σχήμα πρέπει να 
είναι μεταξύ των γραφικών παραστάσεων των 𝑓 και της ευθείας 
𝑦 = 𝑥 που είναι η πλάγια ασύμπτωτη της 𝑓.



Γ΄Λυκείου Κατ. Γ’ Τεύχος

Σελ. 78 στο σχήμα η Εστία της συγκεκριμένης 
παραβολής είναι Ε 0, α και όχι Ε α, 0 .



Γ΄Λυκείου Κατ. Γ’ Τεύχος

Σελ. 90 στο παράδειγμα 3

• Το σημείο Ν έχει συντεταγμένες 
Ν −αt2, αt και έτσι οι παραμετρικές εξισώσεις

θα είναι:
𝑥 = −𝑎𝑡2 , 𝑦 = 𝑎𝑡

Επομένως η αντίστοιχη εξίσωση του Γ.Τ 
του σημείου Ν θα είναι 𝑦2 = −𝑎𝑥 
και όχι 𝑦2 = 4𝑎𝑥 



Γ΄Λυκείου Κατ. Γ’ Τεύχος
Σελίδα 87, άσκηση 2 (β)

Στις απαντήσεις είναι λάθος η σκίαση ( για το 2β).



Γ’ Λυκείου – Β’ τεύχος



Γ’ Λυκείου – Β’ τεύχος



Στον Δ.Ε Α8.7 ( 8.1) η ολοκληρωσιμότητα μιας 
συνάρτησης 𝑓 πρέπει να αναφέρεται σε κλειστό 
διάστημα Δ = [𝛼, 𝛽] και όχι σε οποιοδήποτε άλλο 
διάστημα Δ ή  ακόμη και στο ℝ.

• Στα παραδείγματα θα μπορούσε να 
ζητηθεί να εξεταστεί η 
ολοκληρωσιμότητα στο διάστημα 
0,2 ή και σε άλλο κλειστό διάστημα.



Σχόλια στην έννοια της ολοκληρώσιμης 
συνάρτησης σε διάστημα.
• Μια φραγμένη συνάρτηση είναι ολοκληρώσιμη στο [α,β] όταν υπάρχει 

διαμέριση 𝑃 του [𝛼, 𝛽] για την οποία η διαφορά των κάτω και άνω 
αθροισμάτων γίνεται όσο θέλουμε μικρή, δηλαδή:
∀ 𝜀 > 0, υπάρχει διαμέριση 𝑃 του 𝛼, 𝛽 , ώστε 𝑈 𝑓, 𝑃 − 𝐿 𝑓, 𝑃 < 𝜀.

• Κάποιες προτάσεις (κλάσεις συναρτήσεων) που μας διευκολύνουν να 
αποφασίσουμε αν μία συνάρτηση είναι ολοκληρώσιμη είναι:

1. Κάθε συνεχής συνάρτηση στο [𝛼, 𝛽] είναι ολοκληρώσιμη.
2. Κάθε συνάρτηση με πεπερασμένο πλήθος σημείων ασυνέχειας είναι 
επίσης ολοκληρώσιμη (αν το πλήθος των σημείων ασυνέχειας είναι άπειρο 
αλλά αριθμήσιμο, τότε και πάλι η 𝑓 ολοκληρώσιμη στο [𝛼, 𝛽].
3.Κάθε μονότονη συνάρτηση στο [𝛼, 𝛽] είναι ολοκληρώσιμη.
Οι πιο πάνω προτάσεις αποτελούν ΙΚΑΝΕΣ ΣΥΝΘΗΚΕΣ αλλά ΌΧΙ 
ΑΝΑΓΚΑΙΕΣ ΣΥΝΘΗΚΕΣ για την ολοκληρωσιμότητα μιας συνάρτησης.



Κάθε συνεχής συνάρτηση στο [𝛼, 𝛽] είναι 
ολοκληρώσιμη.



Επίσης, η συνάρτηση  𝑓: [0, 2.5] → ℝ με 
τύπο:

𝑓 𝑥 = ቊ
1, 𝑥 ∈ [0, 1)

2,  𝑥 ∈ [1, 2.5]

είναι ολοκληρώσιμη. 

Η 𝒇 έχει μόνο ένα σημείο ασυνέχειας, 
συνεπώς είναι ολοκληρώσιμη.



Κάθε συνάρτηση με πεπερασμένο πλήθος σημείων ασυνέχειας 
είναι επίσης ολοκληρώσιμη.
(Ικανή, αλλά όχι αναγκαία συνθήκη).

Να εξετάσετε κατά πόσο η συνάρτηση 𝑓: [0,2] → ℝ με τύπο

𝑓 𝑥 = ቊ
𝑥, 𝑥 ∈ ℝ − ℕ
𝑥 + 1, 𝑥 ∈ ℕ

είναι ολοκληρώσιμη.

Παρατηρούμε ότι : 𝑓 0 = 1, 𝑓 1 = 3, 𝑓 2 = 3, ενώ σε κάθε 
x ∈ 0,2 − 0,1,2  η συνάρτηση είναι 𝑓 𝑥 = 𝑥.

Αποδεικνύεται ότι η 𝑓 είναι ασυνεχής μόνο στα σημεία 𝑥1 =
0, 𝑥2 = 1, 𝑥3 = 2. 
Συνεπώς είναι ολοκληρώσιμη.



Αν το πλήθος των σημείων ασυνέχειας μιας συνάρτησης, 
είναι άπειρο αλλά αριθμήσιμο, τότε και πάλι η 𝑓 

ολοκληρώσιμη στο [𝛼, 𝛽].

Θεωρούμε την συνάρτηση 𝑓: [0,1] → ℝ με τύπο:

𝑓 𝑥 = ቐ 1,  𝑥 =
1

𝜈
, 𝜈 ∈ ℕ,

0,  𝑥 𝛼𝜆𝜆𝜊ύ.
.

Στα σημεία 1,
1

2
,

1

3
,

1

4
, . . . ∪ {0} η 𝑓 δεν είναι συνεχής. Ως εκ τούτου το 

σύνολο των σημείων ασυνέχειας είναι αριθμήσιμο. 
Επομένως η 𝑓 είναι είναι ολοκληρώσιμη. 

.



Παράδειγμα συνάρτησης στο 0,1 με άπειρο, μη-
αριθμήσιμο το πλήθος σημείων ασυνέχειας στο οποίο 

η συνάρτηση δεν είναι ολοκληρώσιμη :

𝑓 𝑥 = ቊ
1,  𝑥 ∈ ℚ,

 0, 𝑥 ∈ ℝ − ℚ.



• Παράδειγμα: Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: [0,3] → ℝ με τύπο:

• 𝑓 𝑥 = ቊ 
𝑥,  𝑥 ∈ ℝ − ℚ

2𝑥,  𝑥 ∈ ℚ

• H 𝑓 δεν είναι συνεχής  στο Δ= (0,3]. 

• Ως επέκταση εδώ δεν θα αναφέραμε ότι η f δεν είναι 
ολοκληρώσιμη γιατί το σύνολο των σημείων ασυνέχειας  δεν έχει 
ΜΕΤΡΟ ΜΗΔΕΝ. Συγκεκριμένα είναι : 𝑚 Δ = 3 ≠ 0.



Σας ευχαριστούμε

Καλή δύναμη στο έργο μας!
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