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ΕΝΟΤΗΤΑ 9  
 

Στον πιο κάτω πίνακα παρουσιάζονται οι δείκτες επιτυχίας και επάρκειας που αντιστοιχούν στην Ενότητα 9.  
 

ΔΕΙΚΤΕΣ ΕΠΙΤΥΧΙΑΣ ΔΕΙΚΤΕΣ ΕΠΑΡΚΕΙΑΣ ΠΡΟΑΠΑΙΤΟΥΜΕΝΕΣ 
ΓΝΩΣΕΙΣ ΝΕΕΣ ΕΝΝΟΙΕΣ 

Οι µαθητές και οι µαθήτριες να είναι 
σε θέση να: 

Ο/Η εκπαιδευτικός αναπτύσσει 
δραστηριότητες, ώστε οι µαθητές 
και οι µαθήτριες να είναι σε θέση 
να: 

  

Μοτίβα 
1. (Αλ4.1) Επιλύουν προβλήµατα 
βρίσκοντας τον επόµενο όρο ή τον 
όρο που λείπει  σε µοτίβα, 
περιγράφουν λεκτικά τον κανόνα του 
µοτίβου και εκφράζουν τον νιοστό 
όρο σε λεκτική ή συµβολική µορφή. 

1.1. Επιλύουν προβλήµατα, 
περιγράφοντας τον κανόνα και 
εκφράζοντας σε λεκτική η 
συµβολική µορφή τον νιοστό όρο. 
 

ü Αναγνώριση, 
περιγραφή και επέκταση 
µοτίβου 
 
 

ü Έκφραση του 
νιοστού όρου ενός 
µοτίβου σε λεκτική και 
συµβολική µορφή 

Γραφικές παραστάσεις 
1.(ΣΠ4.2)  Διαβάζουν και 
κατασκευάζουν ραβδογράµµατα, 
εικονογράµµατα, κυκλικές και 
γραµµικές γραφικές παραστάσεις, 
φυλλογραφήµατα και διαφοροποιούν 
τον τρόπο παρουσίασης συνεχών και 
κατηγορικών  δεδοµένων µε ή χωρίς 
τη χρήση τεχνολογίας. 
 

1.1. Ερµηνεύουν γραφικές 
παραστάσεις και αξιολογούν 
διάφορους τρόπους παρουσίασης 
δεδοµένων. 
 
 

ü Ερµηνεία 
ραβδογράµµατος, 
εικονογράµµατος, 
γραµµικής και κυκλικής 
γραφικής παράστασης 
 
 

ü Αξιολόγηση 
τρόπων παρουσίασης 
δεδοµένων 
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(ΣΠ4.3) Αξιολογούν διάφορους 
τρόπους παρουσίασης δεδοµένων σε 
σχέση µε την αποτελεσµατικότητα 
και τη συνέπειά τους. 
Μέτρα θέσης και διασποράς 
2.(ΣΠ3.4)  Περιγράφουν και 
συγκρίνουν σύνολα δεδοµένων, 
χρησιµοποιώντας τις έννοιες του 
µέσου όρου, της διαµέσου, της 
επικρατούσας τιµής, της µέγιστης και 
ελάχιστης τιµής. 
 
 
3.(ΣΠ4.1)  Συγκρίνουν σύνολα 
δεδοµένων χρησιµοποιώντας µέτρα 
θέσης (π.χ. διάµεσος, µέσος όρος, 
επικρατούσα τιµή) και διασποράς 
(π.χ. µέγιστο, ελάχιστο εύρος) και 
αξιολογούν την καταλληλότητα και 
τους περιορισµούς της χρήσης των 
πιο πάνω µέτρων. 

2.1. 
• Κατανοούν την έννοια του 
εύρους, της µέγιστης και της 
ελάχιστης τιµής και της 
επικρατούσας τιµής. 
• Κατανοούν την έννοια του 
µέσου όρου. 
 
Στην Στ’ τάξη γίνεται εισαγωγή του 
δείκτη ΣΠ4.1. Η διδασκαλία του 
είναι απαραίτητη και αποτελεί 
προϋπόθεση για την επίτευξη του 
δείκτη αυτού σε επόµενες τάξεις. 

ü Έννοια µέγιστης, 
ελάχιστης τιµής και 
εύρους σε ένα σύνολο 
δεδοµένων 
 

Έννοια µέσου όρου 
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ΟΡΓΑΝΩΣΗ ΜΑΘΗΜΑΤΩΝ ΕΝΟΤΗΤΑΣ 

Μάθηµα Σελίδες Θέµα 
Ενδεικτικός αριθµός 
διδακτικών περιόδων 

1 7 – 12 Μοτίβα 5 

2 13 - 17 Γραφικές Παραστάσεις  4 

3 18 – 24 Μέτρα Θέσης 5 
Συνολικός αριθµός διδακτικών περιόδων ενότητας 14 

 

ΣΗΜΕΙΑ ΠΡΟΣΟΧΗΣ 

 

Μάθηµα 1  (σελίδες 7 – 12) 

Τα Μαθηµατικά στον κόσµο (σελ. 7): 

Στόχος του κειµένου είναι να επαναφέρει την έννοια του µοτίβου και να αναδείξει τη 

σχέση που έχουν τα αριθµητικά µοτίβα µε τα σχηµατικά µοτίβα. Οι Πυθαγόρειοι είχαν 

ανακαλύψει από πολύ νωρίς ότι οι αριθµοί έχουν δοµή, η οποία είναι δυνατόν να αποδοθεί 

µε σχήµατα. Μελετώντας τα παραδείγµατα, τα παιδιά αναµένεται να συζητήσουν ότι σε 

ένα µοτίβο, αυτή η δοµή επαναλαµβάνεται, επιτρέποντας την ανάπτυξη του µοτίβου. 

Επιπλέον, τα παιδιά αναµένεται να παρατηρήσουν ότι για κάθε αριθµό και σχήµα 

χρησιµοποιείται η λέξη «όρος» και ένας αριθµός που δείχνει τη θέση τους στο µοτίβο 

(π.χ. όρος 1, όρος 2). Είναι σηµαντικό, τα παιδιά να αντιληφθούν ότι είναι αναγκαία η 

χρήση της συγκεκριµένης ορολογίας κατά την περιγραφή ενός µοτίβου. 

Στο πρώτο ερώτηµα, τα παιδιά αναµένεται να αναφέρουν ότι όλοι οι αριθµοί στο µοτίβο 

των τετράγωνων αριθµών αναπαρίστανται µε τετράγωνα.  Ωστόσο, τα τετράγωνα αυτά 

διαφέρουν ως προς το µέγεθός τους, ανάλογα µε τη θέση κάθε όρου στο µοτίβο. Για 

παράδειγµα, ο όρος 2 έχει 2 σειρές µε 2 κουκκίδες σε κάθε σειρά, άρα συνολικά έχει 4 

κουκκίδες. Ο όρος 3 έχει 3 σειρές µε 3 κουκκίδες σε κάθε σειρά, άρα συνολικά έχει 9 
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κουκκίδες. Ο όρος 4 έχει 4 σειρές µε 4 κουκκίδες σε κάθε σειρά, άρα συνολικά έχει 16 

κουκκίδες.  

 

Αντίστοιχα, όλοι οι αριθµοί στο µοτίβο των τρίγωνων αριθµών αναπαρίστανται µε τρίγωνα. 

Ο όρος 2 έχει 2 σειρές: η βάση του τριγώνου έχει 2 κουκκίδες και η αµέσως επόµενη 

σειρά 1 κουκκίδα λιγότερη, δηλαδή 1 κουκκίδα (σύνολο 3 κουκκίδες). Ο όρος 3 έχει 3 

σειρές µε 3, 2 και 1 κουκκίδα αντίστοιχα (σύνολο 6 κουκκίδες). Ο όρος 4 έχει 4 σειρές 

µε 4, 3, 2 και 1 κουκκίδα, αντίστοιχα (σύνολο 10 κουκκίδες).   

 

Στο δεύτερο ερώτηµα, τα παιδιά αναµένεται να απαντήσουν ότι στο µοτίβο των 

τετράγωνων αριθµών, ο όρος 5 θα έχει σχήµα τετράγωνου και θα αποτελείται από 5 

σειρές των 5 κουκκίδων η καθεµιά. Άρα, ο συνολικός αριθµός των κουκκίδων στον όρο 5 

θα είναι 25. Στο µοτίβο των τρίγωνων αριθµών, ο όρος 5 θα έχει σχήµα τρίγωνο µε 5 

σειρές: 5 κουκκίδες στη βάση και έπειτα 4, 3, 2 και 1 κουκκίδα (σύνολο 15 κουκκίδες).   
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Διερεύνηση (σελ. 8): 

Στόχος της διερεύνησης είναι τα παιδιά να κατανοήσουν ότι η θέση ενός όρου 

διασυνδέεται µε το αντίστοιχο σχήµα και τον αριθµό του µοτίβου. Η αναγνώριση της 

σχέσης αυτής οδηγεί στη διατύπωση του γενικού κανόνα που ακολουθεί το µοτίβο και 

στον υπολογισµό του νιοστού του όρου, δηλαδή οποιουδήποτε όρου του µοτίβου. 

Για παράδειγµα, στο ερώτηµα (α) τα παιδιά αναµένεται να παρατηρήσουν ότι στους 

τετράγωνους αριθµούς, ο όρος 1 αντιστοιχεί στον αριθµό 1 µε βάση τη σχέση 1·1, ο όρος 

2 αντιστοιχεί στον αριθµό 4 µε βάση τη σχέση 2·2, ο όρος 3 αντιστοιχεί στον αριθµό 9 µε 

βάση τη σχέση 3·3. Άρα, κάθε φορά ο αριθµός του όρου πολλαπλασιάζεται µε τον εαυτό 

του. 

Για να αντιληφθούν τη σχέση αυτή, η δραστηριότητα περιλαµβάνει τη συµπλήρωση ενός 

πίνακα τιµών, ο οποίος βοηθά στην οργάνωση των στοιχείων του µοτίβου.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Τα παιδιά, αναµένεται να συµπληρώσουν τον πίνακα για τους επόµενους δύο διαδοχικούς 

όρους του µοτίβου που δεν είναι σχεδιασµένοι (όρος 5 και όρος 6). Είναι σηµαντικό να 

συζητηθεί το γεγονός ότι δεν είναι αναγκαίο να σχεδιάζουµε τον επόµενο όρο κάθε φορά, 

για να δούµε πώς φαίνεται και να µετρήσουµε πόσες κουκκίδες θα έχει. Αξιοποιώντας τη 

σχέση που έχουµε παρατηρήσει, η οποία επαναλαµβάνεται και ισχύει σε κάθε όρο, είναι 

  5 ∙ 5         25 

  6 ∙ 6         36 

  10 ∙ 10         100 

  100 ∙ 100        10 000 

  ν ∙ ν         ν2 
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δυνατόν να υπολογίσουµε τους όρους αυτούς. Με τον ίδιο τρόπο, εργαζόµαστε, για να 

υπολογίσουµε και πιο µακρινούς όρους (όρος 10, όρος 100). Άρα, δεν χρειάζεται πάντα 

να υπολογίζουµε όλους τους όρους σειριακά, αλλά µπορούµε να υπολογίσουµε 

οποιονδήποτε όρο.  

Στην τελευταία γραµµή του πίνακα τα παιδιά αναµένεται να συζητήσουν τη σηµασία του 

γράµµατος ν. Έχουν ήδη µάθει σε προηγούµενη ενότητα ότι χρησιµοποιούµε γράµµατα, τα 

οποία ονοµάζουµε µεταβλητές, για να αναπαραστήσουµε άγνωστες ποσότητες. Στη 

συγκεκριµένη περίπτωση, το ν δεν είναι µια άγνωστη ποσότητα, αλλά ένας αριθµός που 

µεταβάλλεται ανάλογα µε τη θέση του όρου στο µοτίβο. Άρα, το ν αναπαριστά τη θέση 

ενός οποιουδήποτε όρου του µοτίβου και µας βοηθά να εκφράσουµε µε γενικό τρόπο τον 

κανόνα. Συγκεκριµένα, το ν πολλαπλασιάζεται µε τον εαυτό του, άρα ο αριθµός των 

κουκκίδων στον νιοστό όρο είναι ίσος µε ν², δηλαδή ίσος µε τη δεύτερη δύναµη του ν. 

Επιπλέον, το ν µπορεί να αντικατασταθεί µε οποιονδήποτε φυσικό αριθµό που δηλώνει τη 

θέση ενός όρου, ώστε να υπολογίζεται γρήγορα ο αντίστοιχος όρος του µοτίβου. Είναι 

σηµαντικό να σηµειωθεί ότι το ν είναι ένα γράµµα που χρησιµοποιείται συχνά σε τέτοιες 

περιπτώσεις, για τον λόγο αυτό και πολλές φορές χρησιµοποιούµε την έκφραση «ο νιοστός 

όρος», όταν θέλουµε να µιλήσουµε για έναν οποιονδήποτε όρο του µοτίβου. Ωστόσο, θα 

µπορούσε να χρησιµοποιηθεί οποιοδήποτε γράµµα, π.χ. κ, λ, µ, χ, ψ . 

Αφού συµπληρωθεί ο πίνακας, τα παιδιά καλούνται να απαντήσουν στο ερώτηµα (ii) και 

να εξηγήσουν τι αναπαριστά το ν. Στο ερώτηµα (iii), τa παιδιά αναµένεται να εκφράσουν 

λεκτικά τον κανόνα του µοτίβου. Ενδεικτικά, για να υπολογίσουµε οποιονδήποτε όρο του 

µοτίβου, πολλαπλασιάζουµε τον αριθµό του όρου επί τον εαυτό του. 

Στο ερώτηµα (β), τα παιδιά αναµένεται να συζητήσουν το γενικό κανόνα που δίνεται για 

τους τρίγωνους αριθµούς και να τον εξηγήσουν µε δικά τους λόγια. Σε αυτή την 

περίπτωση, δεν θα παρατηρήσουν το µοτίβο, για να γενικεύσουν τον κανόνα επαγωγικά, 

αλλά θα εργαστούν παραγωγικά, για να εφαρµόσουν τον κανόνα. 
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Σε αυτή την περίπτωση, ο κανόνας είναι ο εξής: προσθέτω στον αριθµό του όρου 1 και 

πολλαπλασιάζω το άθροισµα αυτό επί τον όρο. Στη συνέχεια, διαιρώ διά 2. Τα παιδιά 

αναµένεται, αφού ερµηνεύσουν τον κανόνα αυτό, να αντικαταστήσουν το ν µε τις τιµές 1, 

2, 3 και 4, ώστε να διαπιστώσουν ότι η τιµή της αλγεβρικής παράστασης σε κάθε 

περίπτωση αντιστοιχεί στους όρους 1, 2, 3 και 4 του µοτίβου των τρίγωνων αριθµών. 

Άρα, το συµπέρασµα της Ελίζας είναι ορθό. 

Στο ερώτηµα (γ), τα παιδιά αναµένεται να καταλήξουν στο συµπέρασµα της διερεύνησης, 

ότι η έκφραση του γενικού κανόνα σε ένα µοτίβο µας βοηθά να υπολογίζουµε 

οποιονδήποτε όρο του µοτίβου, αρκεί να γνωρίζουµε τη θέση του στο µοτίβο. 

Επιπρόσθετα, είναι δυνατόν να ελέγξουµε κατά πόσο ένας συγκεκριµένος όρος ανήκει ή 

όχι στο µοτίβο και ποια είναι η θέση του. 

 

Αναστοχασµός (σελ. 9): 

Τα παιδιά αναµένεται να χρησιµοποιήσουν κουκκίδες, για να δείξουν τους πρώτους όρους 

στο µοτίβο των άρτιων και των περιττών αριθµών. Στην πρώτη περίπτωση, ο γενικός 

κανόνας είναι 2ν, ενώ στη δεύτερη 2ν - 1. Ενδεικτικά: 
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Άρτιοι αριθµοί 

    2         4         6  8 

 

    όρος 1   όρος 2  όρος 3  όρος 4 

 

Περιττοί αριθµοί 

    1         3         5  7 

 

όρος 1      όρος 2   όρος 3   όρος 4 

 

Δραστηριότητα 1.2. – Επικοινωνία (σελ. 12): 

Τα παιδιά αναµένεται να αναφέρουν 

ότι ο Νίκος περιγράφει έναν κανόνα 

που τον βοηθά να βρίσκει τον επόµενο 

όρο σε ένα µοτίβο ή µερικούς 

κοντινούς όρους, προσθέτοντας κάθε 

φορά 2. Ωστόσο, ο κανόνας αυτός δεν 

είναι χρήσιµος στην περίπτωση που 

θέλω να βρω έναν µακρινό όρο, όπως ο όρος 100, ή οποιονδήποτε όρο του µοτίβου. 

Αντίθετα, ο κανόνας της Άννας είναι ο γενικός κανόνας που συνδέει τη θέση του όρου µε 

τον ίδιο τον όρο, άρα µας βοηθά να υπολογίζουµε οποιονδήποτε όρο ή να ελέγξουµε κατά 

πόσο ένας όρος ανήκει στο µοτίβο ή όχι. 
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Αναστοχασµός (σελ. 12): 

Τα παιδιά αναµένεται να αντικαταστήσουν το ν µε τις τιµές 1, 2, 3, 4 και 5 και να 

υπολογίσουν τους αντίστοιχους όρους του µοτίβου.  

Όρος Αριθµός 
1 5 
2 8 
3 11 
4 14 
5 17 

 

Με τον ίδιο τόπο υπολογίζουν και τον 100ο όρο (3× 100 + 1 = 301). 

 

Δραστηριότητα 1.3. (σελ.12) 

Ο γενικός κανόνας του µοτίβου δίνεται από την αλγεβρική παράσταση 2x + 1, η οποία 

δίνει πάντα περιττούς αριθµούς, αφού είναι «ένας περισσότερο από έναν άρτιο αριθµό». 

Το 56 είναι άρτιος αριθµός, εποµένως δεν µπορεί να ανήκει στο συγκεκριµένο µοτίβο. 

Άλλη επεξήγηση που µπορεί να δοθεί είναι η εξής: Το x αναπαριστά τη θέση του όρου 

(φυσικός αριθµός). Για να εξετάσουµε αν το 56 είναι όρος του µοτίβου, λύνουµε την 

εξίσωση, για να βρούµε την τιµή του x.  
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2x+1=56 

2x=55 

x = 27,5 

Επειδή το x είναι φυσικός αριθµός, το 27,5 δεν είναι αποδεκτή τιµή. Άρα, ο αριθµός 56 

δεν µπορεί να είναι όρος του µοτίβου. 

 

Μάθηµα 2  (σελίδες 13 – 17) 

Τα Μαθηµατικά στον κόσµο (σελ. 13): 

Ta παιδιά µελετώντας στο χάρτη τα ποσοστά της φτώχειας στον κόσµο, έρχονται σε 

επαφή µε ένα κρίσιµο παγκόσµιο πρόβληµα. Ειδικότερα, αναµένεται να επισηµάνουν ότι 

στην Αφρική υπάρχουν χώρες στις οποίες το ποσοστό των ανθρώπων που ζουν σε 

συνθήκες ακραίας φτώχειας είναι µεγαλύτερο του 50%.  

 

Τα παιδιά καλούνται επίσης να αξιολογήσουν τον χάρτη ως µέσο αναπαράστασης 

δεδοµένων, εντοπίζοντας ένα πλεονέκτηµα και ένα µειονέκτηµά του. Ενδεικτικά, τα 
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παιδιά αναµένεται να απαντήσουν ότι ο χάρτης παρέχει µια συνολική εικόνα της 

παγκόσµιας κατάστασης και επιτρέπει την εύκολη σύγκριση ανάµεσα σε ηπείρους και 

χώρες, χάρη στη χρωµατική διαβάθµιση. Όµως, η παγκόσµια εικόνα είναι αποσπασµατική 

λόγω της ύπαρξης γκρίζων ζωνών ("No data") και του γεγονότος ότι τα δεδοµένα 

αποτυπώνουν µια συγκεκριµένη χρονική στιγµή, δηλαδή δεν παρουσιάζει πώς τα ποσοστά 

φτώχειας αυξάνονται ή µειώνονται µε την πάροδο του χρόνου. 

 

Διερεύνηση (σελ. 14): 

Στο πλαίσιο της διερεύνησης, τα παιδιά µελετούν τον συνολικό πληθυσµό από το 2010 

µέχρι το 2021 (γραµµική γραφική παράσταση)  και τον πληθυσµό ανά επαρχία το 2011 και 

το 2021 (διπλό ραβδόγραµµο).  

Μέσα από τη γραµµική παράσταση, τα παιδιά µελετούν πώς αλλάζει ο πληθυσµός της 

Κύπρου µε το πέρασµα των χρόνων. Αναµένεται να καταλήξουν στο συµπέρασµα ότι, 

ύστερα από κάποιες µικρές αυξοµειώσεις του πληθυσµού την περίοδο 2010-2014, ο 

πληθυσµός της Κύπρου ακολουθεί σταδιακά µια αυξητική πορεία.  

 

Το διπλό ραβδόγραµµο επιτρέπει στα παιδιά να κάνουν συγκρίσεις µεταξύ των επαρχιών. 

Αναµένεται να διαπιστώσουν ότι η Λευκωσία είναι η επαρχία µε τους περισσότερους 

κατοίκους, και ότι το 2021 ο πληθυσµός όλων των επαρχιών ήταν µεγαλύτερος σε σχέση 

µε το 2011. 
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Στο ερώτηµα (β), τα παιδιά αναµένεται να επισηµάνουν ότι η επιλογή της κατάλληλης 

γραφικής παράστασης εξαρτάται από τα δεδοµένα µας και από το τι θέλουµε να 

αναδείξουµε κάθε φορά: 

• Η γραµµική γραφική παράσταση χρησιµοποιείται για να παρουσιάσουµε 

τη µεταβολή ενός µεγέθους σε σχέση µε ένα άλλο µέγεθος. 

• Το ραβδόγραµµο είναι καταλληλότερο για να κάνουµε συγκρίσεις ανάµεσα σε δεδοµένα 

διαφορετικών οµάδων. 

 

Δραστηριότητα 1.1 (γ) - Επικοινωνία (σελ. 16): 

Τα παιδιά καλούνται να κρίνουν την κυβερνητική απόφαση, µε βάση τα δεδοµένα των 

τριών γραφικών παραστάσεων. Ενδεικτικά, αναµένεται να αξιολογήσουν θετικά την 

απόφαση επειδή η εισροή νερού στα φράγµατα µειώνεται τα τελευταία χρόνια και η 

αποθηκευµένη ποσότητα νερού είναι πολύ µικρότερη από τη χωρητικότητά τους. 
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Αναστοχασµός (σελ. 17): 

Τα παιδιά αναµένεται να επιλέξουν το διπλό ραβδόγραµµο 

ως καταλληλότερο µέσο για την παρουσίαση των 

συγκεκριµένων δεδοµένων. Το διπλό ραβδόγραµµο 

επιτρέπει τη σύγκριση του αριθµού µηνυµάτων ανάµεσα στις 

δύο διαφορετικές οµάδες (έφηβοι, ενήλικες) για καθεµιά 

από τις έξι κατηγορίες (0 µηνύµατα, 1-10 µηνύµατα, 11-20 

µηνύµατα, 21-50 µηνύµατα, 51-100 µηνύµατα και 101 και 

άνω). 

 

Μάθηµα 3  (σελίδες 18 – 24) 

Τα Μαθηµατικά στον κόσµο (σελ. 18): 

Στο ερώτηµα (α), τα παιδιά πιθανόν να οδηγηθούν σε διαφορετικές επιλογές. Κάποια 

παιδιά ίσως προτιµήσουν την Ταινία Α λόγω της σταθερότητας των βαθµολογιών (2, 3 

και 4), καθώς όλοι οι κριτές συµφωνούν ότι είναι µια καλή ταινία. Κάποια άλλα παιδιά είναι 

δυνατόν να επιλέξουν την Ταινία Β εστιάζοντας στην εξαιρετική βαθµολογία (5) που 

έδωσε ένας κριτής, παρόλο που η βαθµολογία κάποιου άλλου ήταν πολύ χαµηλή (1). 

 

Όσον αφορά στη συµπερίληψη µίας και µοναδικής βαθµολογίας για κάθε ταινία, τα παιδιά 

αναµένεται να καταλήξουν στη βαθµολογία 3, η οποία λαµβάνει υπόψη τις απόψεις όλων 

των κριτών. 

 

Εξερεύνηση (σελ. 19): 

Τα παιδιά καλούνται να εξηγήσουν ότι η εφαρµογή ενηµερώνει για τον µέσο χρόνο 

αναµονής και όχι για τον χρόνο αναµονής κάθε επισκέπτη. Εποµένως, κάποιοι επισκέπτες 
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του θεµατικού πάρκου αναµένεται να περιµένουν λιγότερο και κάποιοι άλλοι, όπως ο 

Νίκος, να περιµένουν περισσότερο από 35 λεπτά για το τρενάκι.  

 

 

Διερεύνηση (σελ. 20): 

Τα παιδιά καλούνται στη Διερεύνηση να χρησιµοποιήσουν την ελάχιστη και µέγιστη τιµή, 

το εύρος και τον µέσο όρο στην περίπτωση των χρόνων αναµονής στο παιχνίδι «Βάρκες» 

διαφορετικών ατόµων που επισκέφτηκαν το θεµατικό πάρκο.  

Στο ερώτηµα (α) οι ορθές απαντήσεις είναι οι εξής:  

(i) η ελάχιστη τιµή, δηλαδή ο µικρότερος χρόνος αναµονής, είναι τα 10 λεπτά 

(ii) η µέγιστη τιµή, δηλαδή ο µεγαλύτερος χρόνος αναµονής είναι τα 20 λεπτά 

(iii) το εύρος τιµών είναι 10 λεπτά, καθώς αφαιρούµε την ελάχιστη τιµή από τη µέγιστη 

τιµή, δηλαδή 20 – 10 = 10 

(iv) ο µέσος όρος των τιµών είναι 14 λεπτά, και υπολογίζεται προσθέτοντας όλους 

τους χρόνους αναµονής, και διαιρώντας δια το πλήθος τους, δηλαδή διά 10: 
10 + 16 + 20 + 12 + 12 + 10 + 20 + 18 + 12 + 10	

10
= 	
140
10

= 14 

Στο ερώτηµα (β) τα παιδιά αναµένεται να απαντήσουν ότι ο µέσος όρος των τιµών θα 

βοηθήσει την Άννα να εκτιµήσει πόσο χρόνο θα χρειαστεί να περιµένει επειδή λαµβάνει 

υπόψη όλους τους χρόνους αναµονής διαφορετικών ατόµων.  
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Για τη διερεύνηση του µέσου όρου είναι δυνατόν να αξιοποιηθεί η ψηφιακή δραστηριότητα 

της πλατφόρµας Amplify µε τον πιο κάτω σύνδεσµο: 

https://classroom.amplify.com/activity/61bb0656acdc7e77cc9479a7 

Στην οθόνη 1 παρουσιάζονται οι οδηγίες σχετικά µε την αξιοποίησης της αναπαράστασης 

της τραµπάλας µε σκοπό την εύρεση µίας αντιπροσωπευτικής βαθµολογίας σε σχέση µε 

µια τηλεοπτική σειρά, λαµβάνοντας υπόψη τις βαθµολογίες που έδωσαν ορισµένοι κριτές. 

Το σηµείο στο οποίο ισορροπεί η τραµπάλα (τρίγωνο) αναπαριστά η αντιπροσωπευτική 

βαθµολογία. 

 

Στην οθόνη 2 τα παιδιά καλούνται να κάνουν µία υπόθεση για τον αριθµό στον οποίο 

ισορροπεί η τραµπάλα, λαµβάνοντας υπόψη τις βαθµολογίες που έδωσαν δύο κριτές (1 και 

7). Στη συνέχεια, µετακινούν το τρίγωνο στην τιµή όπου πιστεύουν ότι είναι και η 

αντιπροσωπευτική βαθµολογία. Πατώντας το κουµπί «Έλεγχος» παρατηρούν κατά πόσο 

η τραµπάλα ισορροπεί η όχι. Πατώντας το κουµπί «Επαναφορά», η τραµπάλα 

επαναφέρεται στην αρχική της θέση και µπορούν να δοκιµάσουν ξανά. 

 

https://classroom.amplify.com/activity/61bb0656acdc7e77cc9479a7


 

 

 

  ΣΤ’ ΤΑΞΗ - ΕΝΟΤΗΤΑ 8 

17 

17 

 

Στην οθόνη 3, τα παιδιά καλούνται να τοποθετήσουν 2 κριτές στην τραµπάλα, ώστε αυτή 

να ισορροπεί στον αριθµό 5. Αφού τοποθετήσουν τους κριτές σε δύο τιµές, πατούν το 

κουµπί «Έλεγχος», για να ελέγξουν κατά πόσο η τραµπάλα ισορροπεί. Επιπλέον, µε το 

κουµπί «Επαναφορά» τους δίνεται η δυνατότητα να δοκιµάσουν ξανά. 

 

Όταν τα παιδιά καταφέρουν να τοποθετήσουν τους κριτές στην τραµπάλα µε τρόπο που 

αυτή να ισορροπεί, καλούνται να σκεφτούν ποια µπορεί να είναι η σχέση του αριθµού 5 µε 

τους δύο αριθµούς στους οποίους έχουν τοποθετηθεί οι κριτές. Οι ορθές λύσεις είναι: 0 

και 10, 1 και 9, 2 και 8, 3 και 7, 4 και 6, 5 και 5. 

Τα παιδιά αναµένεται να παρατηρήσουν ότι η απόσταση των δύο αριθµών από το 5 είναι 

η ίδια. Για παράδειγµα, αν οι αριθµοί που έχουν επιλέξει είναι το 2 και το 8, το 2 απέχει 

3 µονάδες από το 5, όπως και το 8. 
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Αναστοχασµός (σελ. 21): 

Το πλήθος ενός συνόλου δεδοµένων είναι 4 και ο µέσος όρος τους είναι 3. Τα παιδιά 

αναµένεται να διαπιστώσουν ότι µε βάση τον τρόπο υπολογισµού του µέσου όρου, το 

άθροισµα των τιµών του συνόλου είναι το 12 (4 x 3). Εποµένως, οποιεσδήποτε τέσσερις 

τιµές µε άθροισµα 12 είναι οι τιµές του συνόλου. Ενδεικτικά, οι τιµές 3, 3, 3, 3 ή οι τιµές 

1, 2, 4, 5. 

 

Δραστηριότητα 2.2. (σελ. 23): 

Τα παιδιά εφαρµόζουν τα µέτρα θέσης (τον µέσο όρο, την ελάχιστη και µέγιστη τιµή, 

καθώς και το εύρος), για να αναλύσουν και να συγκρίνουν την απόδοση δύο κορυφαίων 

καλαθοσφαιριστών στο Eurobasket 2025. Μέσα από τη σύγκριση αυτή, τα παιδιά 

διαπιστώνουν ότι ενώ ο Lauri Markkanen έχει τον ψηλότερο µέσο όρο, ο Denis Schroder 

εµφανίζεται να έχει πιο σταθερή απόδοση λόγω του µικρού εύρους των πόντων που έχει 

πετύχει (10). 
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Αναστοχασµός (σελ. 24): 

Τα παιδιά καλούνται να αναστοχαστούν µε ποιο τρόπο η προσθήκη της βαθµολογίας ενός 

πέµπτου παιδιού µεταβάλλει τον αρχικό µέσο όρο. Αφού υπολογίσουν ότι ο αρχικός µέσος 

όρος είναι το 7, αναµένεται να επισηµάνουν τα εξής: 

• Αν η βαθµολογία του πέµπτου παιδιού είναι µεγαλύτερη από τον αρχικό µέσο όρο 

(δηλαδή πάνω από 7), ο νέος µέσος όρος των βαθµολογιών θα είναι µεγαλύτερος από 

τον αρχικό. 

• Αντίστοιχα, αν η βαθµολογία του πέµπτου παιδιού είναι µικρότερη από τον αρχικό 

µέσο όρο (δηλαδή µικρότερη από 7), ο νέος µέσος όρος θα είναι µικρότερος από τον 

αρχικό.  

 
Επιπρόσθετες δραστηριότητες  (σελίδες 28 – 32) 

Δραστηριότητα 2 (σελ. 28): 

Ο γενικός κανόνας για τον αριθµό των ποδιών στα χειλόποδα είναι 2ν, αφού τα χειλόποδα 

έχουν πολλά επαναλαµβανόµενα τµήµατα, καθένα από τα οποία έχει ένα ζεύγος ποδιών. 

Αντικαθιστούµε το ν µόνο µε περιττούς αριθµούς, επειδή ο αριθµός των τµηµάτων στο 

σώµα τους είναι πάντα περιττός. Για να εξετάσουµε αν είναι δυνατόν ένα χειλόποδο να 

έχει 150 πόδια, λύνουµε την εξίσωση 2ν = 150, για να διαπιστώσουµε αν το ν είναι 

περιττός αριθµός.  

2𝜈 = 150	 
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𝜈 = 75 

 

Ο αριθµός των τµηµάτων στο σώµα του είναι 75, ο οποίος είναι περιττός αριθµός. Άρα, 

είναι δυνατόν ένα χειλόποδο να έχει 150 πόδια. 

 

Δραστηριότητα 10 (σελ. 100): 

Το παιδιά αναµένεται να σχηµατίσουν εξίσωση µε βάση τον τρόπο υπολογισµού του µέσου 

όρου και να την επιλύσουν.  
"&"&#&"&!&"&'&"&(

$
= 100  

5𝜈 + 10 = 500 
5𝜈 + 10 − 10 = 500 − 10 
5𝜈 = 490 
5𝜈
5
=
490
5

 

𝜈 = 98 

Άρα, οι 5 διαδοχικοί αριθµοί µε µέσο όρο 100 είναι το 98, το 99, το 100, το 101 και το 

102. 

Εναλλακτικά, τα παιδιά µπορούν να εργαστούν µε δοκιµή και έλεγχο. Αφού ο µέσος όρος 

των πέντε αριθµών είναι ίσος µε 100, τότε το άθροισµα τους είναι ίσο µε 500 (100 x 5). 

Καθένας από τους αριθµούς θα είναι κοντά στο 100. Δοκιµάζοντας αριθµούς, τα παιδιά 

αναµένεται να βρουν ότι οι αριθµοί είναι το 98, το 99, το 100, το 101 και το 102.  


