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ΜΕΡΟΣ Α΄ : Αποτελείται από 6 ασκήσεις και βαθμολογείται με 60 μονάδες. 

Να λύσετε και τις 6 ασκήσεις. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.  

 

Α1. Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης τις πιο κάτω παραστάσεις: 

 

(α) 95 ∙ 93 = 

(β) (−6)7 ÷ (−6)3 = 

 

Λύση: 

(α) 95 ∙ 93 = 95+3 = 98 

(β) (−6)7 ÷ (−6)3 = (−6)7−3 = (−6)4 ή 64  

 

Α2.  (α) Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις:                                                           (8 μονάδες) 

 

i) 5𝑎2𝛽 − 2𝛼2𝛽 =  

ii) 8𝑥3𝑦2 ∙ (−2𝑥) =  

 

(β) Να εξηγήσετε γιατί τα μονώνυμα −5𝑥𝑦3 και 4𝑥𝑦3 θεωρούνται όμοια.                           

(2 μονάδες) 

……….……………………………………………………………………...………..… 
 

Λύση: 

(α)    i)  5𝑎2𝛽 − 2𝛼2𝛽 = 3𝛼2𝛽 

  ii) 8𝑥3𝑦2 ∙ (−2𝑥) = −16𝑥4𝑦2 

(β)  Θεωρούνται όμοια, διότι έχουν το ίδιο κύριο μέρος 𝑥𝑦3   

 

Α3.  (α) Τα χρήματα που ξοδεύουν σε ευρώ 6 μαθητές της Β΄ Γυμνασίου κατά τη διάρκεια     

 μιας εβδομάδας για να αγοράσουν παγωτό είναι: 

7, 10, 18, 15, 12, 10 

Να υπολογίσετε τη μέση τιμή των χρημάτων που ξοδεύουν οι πιο πάνω μαθητές 

σε μια εβδομάδα για να αγοράσουν παγωτό. 

         

(β) Σε μια παγωταρία 4 μπάλες παγωτού κοστίζουν €6. 

Ο Γιώργος, αυτή την εβδομάδα, ξόδεψε €15 για να αγοράσει παγωτά από τη 

συγκεκριμένη παγωταρία. 

Πόσες μπάλες παγωτού αγόρασε αν η κάθε μπάλα παγωτού κοστίζει το ίδιο;  

 

Λύση: 

(α) 𝑥̅ =
7+10+18+15+12+10

6
=

72

6
= 12 

Απ. H μέση τιμή των χρημάτων που ξοδεύουν οι πιο πάνω μαθητές σε μια εβδομάδα 

για να αγοράσουν παγωτό είναι 12 ευρώ. 
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(β)  

Αρ. Μπαλών παγωτού Αξία παγωτού (€) 

4 6 

𝑥 15 

Ευθέως Ανάλογα Ποσά 

 

 
4

𝑥
=

6

15
            (Β΄ Τρόπος   

4

6
=

𝑥

15
 ) 

 

⇔ 6𝑥 = 4 ∙ 15  

 

⇔ 6𝑥 = 60 

 

⇔ 𝑥 = 10  

 

 

Απ. Αγόρασε 10 μπάλες παγωτού. 

 

Α4. Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις, βάζοντας σε κύκλο  

τον αντίστοιχο χαρακτηρισμό. 

 

Λύση: 

(α) Οι διαγώνιοι κάθε ορθογωνίου διχοτομούν τις γωνίες 

του. 

ΣΩΣΤΟ /ΛΑΘΟΣ 

(β) Δύο διαδοχικές γωνίες παραλληλογράμμου είναι 

παραπληρωματικές. 

ΣΩΣΤΟ /ΛΑΘΟΣ 

(γ) Οι διαγώνιοι κάθε ρόμβου ισούνται. ΣΩΣΤΟ /ΛΑΘΟΣ 

(δ) Οι διαγώνιοι κάθε ρόμβου τέμνονται κάθετα. ΣΩΣΤΟ /ΛΑΘΟΣ 

(ε) Tετράγωνο με μήκος διαγώνιου √2 𝑐𝑚, έχει εμβαδόν 

1 𝑐𝑚2. 

ΣΩΣΤΟ /ΛΑΘΟΣ 
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Α5. (α) Να λύσετε τις πιο κάτω ανισώσεις  και να  παραστήσετε γραφικά τις λύσεις τους  

 στην   ίδια ευθεία  των  πραγματικών αριθμών.                                      (7 μονάδες) 

             8𝑥 + 3 ≥ 3𝑥 − 12                και                      
2𝑥−1

5
−

𝑥−8

15
>

4𝑥+1

3
− 2          

 

Λύση: 

(α)               8𝑥 + 3 ≥ 3𝑥 − 12 

⇔ 8𝑥 − 3𝑥 ≥ −3 − 12 

⇔ 5𝑥 ≥ −15 

⇔
5𝑥

5
≥

−15

5
 

⇔ 𝑥 ≥ −3 

2𝑥 − 1

5
−

𝑥 − 8

15
>

4𝑥 + 1

3
− 2 

⇔ 3(2𝑥 − 1) − (𝑥 − 8) > 5(4𝑥 + 1) − 30 

           ⇔ 6𝑥 − 3 − 𝑥 + 8 > 20𝑥 + 5 − 30 

                    ⇔ 5𝑥 − 20𝑥 > −5 + 5 − 30 

                          ⇔ −15𝑥 > −30 

                            ⇔
−15𝑥

−15
<

−30

−15
 

                                ⇔ 𝑥 < 2 

 

 

(β) Να βρείτε τις κοινές λύσεις των πιο πάνω ανισώσεων (αν υπάρχουν) και να τις 

γράψετε σε:                                                                                         (2 μονάδες) 

 

i) μορφή διαστήματος 

ii) μορφή ανίσωσης 

 

(γ) Να βρείτε τις ακέραιες λύσεις που ικανοποιούν και τις δύο ανισώσεις.  (1 μονάδα) 

 

Λύση: 

(β) i) μορφή διαστήματος: 𝑥𝜖[−3,2) 

     ii) μορφή ανίσωσης: −3 ≤ 𝑥 < 2 

(γ) 𝑥1 = −3, 𝑥2 = −2, 𝑥3 = −1, 𝑥4 = 0, 𝑥5 = 1 
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Α6. Στο πιο κάτω σχήμα το 𝛤𝛢𝛣 είναι ορθογώνιο τρίγωνο με 𝛢̂ = 90° , 𝛤𝛣̂𝛢 = 36° και 

𝛣𝛤 = 15 𝑚.  

  

  

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

  

 

(α) Να υπολογίσετε το μήκος της πλευράς ΑΓ του τριγώνου 𝛤𝛢𝛣, αν γνωρίζουμε 

ότι 𝛢𝛤 = √87 − √34 + √5 + √9 
3

 𝑚 (χωρίς τη χρήση υπολογιστικής μηχανής 

και δείχνοντας όλα τα βήματα που ακολουθήσατε).                          (2 μονάδες) 

 

 

Λύση: 

(α) 𝛢𝛤 = √87 − √34 + √5 + √9
3

= √87 − √34 + √5 + 3
3

= √87 − √34 + √8
3

 

           = √87 − √34 + 2 = √87 − √36 = √87 − 6 = √81 = 9 𝑚 

 

(β)  i)  Αν 𝛢𝛤 = 9 𝑚 και 𝛢𝛦 = 4 𝑚 να δείξετε ότι 𝛣𝛦 = 8 𝑚.                    (3 μονάδες) 

 

Λύση: 

(β) i) Π.Θ. στο τρίγωνο 𝛤𝛢𝛣:  

                     (𝛣𝛤)2 = (𝛢𝛣)2 + (𝛢𝛤)2  

              ⇒ (𝛣𝛤)2 = (𝛢𝛣)2 + (𝛢𝛤)2 ⇒ 152 = (𝛢𝛣)2 + 92 ⇒ 225 = (𝛢𝛣)2 + 81 

                ⇒ (𝛢𝛣)2 = 225 − 81 ⇒ (𝛢𝛣)2 = 144 ⇒ (𝛢𝛣) = √144, αφού (𝛢𝛣) > 0 

             ⇒ (𝛢𝛣) = 12 𝑚 

 

           (𝛣𝛦) = (𝛢𝛣) − (𝛢𝛦) = 12 − 4 = 8 𝑚 
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ii) Με κέντρο το σημείο Β και ακτίνα 𝛣𝛦, γράφουμε τόξο 𝛦𝛧 μέσα στο 

τρίγωνο. Στη συνέχεια, με διάμετρο 𝛣𝛧 γράφουμε ημικύκλιο 𝛣𝛨𝛧 έξω 

από το τρίγωνο, όπως φαίνεται στο πιο πάνω σχήμα. 

Nα βρείτε το εμβαδόν του σκιασμένου μέρους. 

(Να δώσετε την απάντησή σας συναρτήσει του 𝜋)                      (5 μονάδες) 

 

Λύση: 

(β) ii) 𝑅𝜅𝜏 = (𝛣𝛦) = 8 𝑚 

         𝑅𝜂𝜇 =
(𝛣𝛦)

2
=

8

2
= 4 𝑚 

  

 𝛦𝛢𝛣𝛤 =
𝛽∙𝜐

2
=

(𝛢𝛤)(𝛢𝛣)

2
=

9∙12

2
= 54 𝑚2 

 𝛦𝜅.𝜏𝜊𝜇έ𝛼(𝛣𝛧𝛦) =
𝜋𝑅𝜅𝜏

2 𝜇°

360°
=

𝜋(𝛣𝛦)2𝜇°

360°
=

𝜋∙82∙36°

360°
=

32𝜋

5
 𝑚2 

 𝛦𝜂𝜇.(𝛣𝛨𝛧) =
𝜋𝑅𝜂𝜇

2

2
=

𝜋∙42

2
= 8𝜋 𝑚2 

 

𝛦𝜎𝜅𝜄𝛼𝜎𝜇έ𝜈𝜊𝜐 𝜇έ𝜌𝜊𝜐𝜍 = 𝛦𝛢𝛣𝛤 + 𝛦𝜂𝜇.(𝛣𝛨𝛧) − 𝛦𝜅.𝜏𝜊𝜇έ𝛼(𝛣𝛧𝛦) 

                           = 54 + 8𝜋 −
32𝜋

5
= (54 +

8π

5
) 𝑚2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΤΕΛΟΣ ΜΕΡΟΥΣ Α΄. ΑΚΟΛΟΥΘΕΙ ΤΟ ΜΕΡΟΣ Β΄.  
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ΜΕΡΟΣ Β΄ : Αποτελείται από 3 ασκήσεις και βαθμολογείται με 40 μονάδες. 

Να λύσετε και τις 3 ασκήσεις. 

Η άσκηση Β1 βαθμολογείται με 10 μονάδες και οι ασκήσεις Β2 και Β3 

βαθμολογούνται με 15 μονάδες η κάθε μία.  

 

B1. Δίνονται τα πολυώνυμα 𝑓(𝑥) = 2𝑥2 − 4𝑥 + 1 και ℎ(𝑥) = 𝑥 + 3 .  

 

(α) Να υπολογίσετε την τιμή:  𝑓(−3)                                                              (2 μονάδες) 

 

(β) Να βρείτε το πολυώνυμο:   𝑓(𝑥) − 𝑥 ⋅ ℎ(𝑥)                                             (2 μονάδες) 

 

(γ) Να κάνετε τη διαίρεση 𝑓(𝑥) ÷ ℎ(𝑥)                                                        (3 μονάδες) 

 

(δ) Να αποδείξετε την ταυτότητα :  2[ℎ(𝑥)]2 − 𝑓(𝑥) = 16𝑥 + 17                    (2 μονάδες) 

 

(ε)  Αν 𝑠(𝑥) = 4𝜔 − 3𝑥 και 𝑠(−1) = 23, να βρείτε την τιμή του 𝜔.                (1 μονάδα) 

Λύση: 

(α)  𝑓(−3) = 2(−3)2 − 4(−3) + 1 = 2 ∙ 9 + 12 + 1 = 18 + 12 + 1 = 31 

 

(β) 𝑓(𝑥) − 𝑥 ⋅ ℎ(𝑥) = (2𝑥2 − 4𝑥 + 1) − 𝑥(𝑥 + 3 ) 

                              = 2𝑥2 − 4𝑥 + 1 − 𝑥2 − 3𝑥 = 𝑥2 − 7𝑥 + 1 

(γ)  

         
(δ) 𝛢′𝜇έ𝜆𝜊𝜍 = 2[ℎ(𝑥)]2 − 𝑓(𝑥) = 2(𝑥 + 3)2 − (2𝑥2 − 4𝑥 + 1) 

                                    = 2(𝑥 + 3)(𝑥 + 3) − (2𝑥2 − 4𝑥 + 1) 

                                    = 2(𝑥2 + 3𝑥 + 3𝑥 + 9) − (2𝑥2 − 4𝑥 + 1) 

                                    = 2𝑥2 + 6𝑥 + 6𝑥 + 18 − 2𝑥2 + 4𝑥 − 1 

                                    = 16𝑥 + 17 

                                    =  𝛣΄ μέλος 
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(ε)     𝑠(𝑥) = 4𝜔 − 3𝑥 

 

𝑠(−1) = 4𝜔 − 3(−1) = 4𝜔 + 3 

 

Ισχύει:  

𝑠(−1) = 23 

 

⇔ 4𝜔 + 3 = 23 

 

⇔ 4𝜔 = 23 − 3 

               

⇔ 4𝜔 = 20 

 

⇔
4𝜔

4
=

20

4
 

 

⇔ 𝜔 = 5  

 

 

 

 

 

B2. Οι διαγώνιοι του ρόμβου 𝛢𝛣𝛤𝛥 τέμνονται στο 

σημείο 𝛰 και ισχύει:  

 

  𝛢𝛤 = [√27 
3

+  √8 ÷ √2 + ( 37)2 ÷ (
1

3
)

−14

]  𝑐𝑚  

 

 

και 

 

 

  𝛣𝛥 =  [(−2) 6 ÷  (−2) 4  +  22 43 + −  16 ∙ (−2 + 6) 2− ] 𝑐𝑚 

 

 

(α) Χρησιμοποιώντας τις ιδιότητες των δυνάμεων και των ριζών (χωρίς τη χρήση 

υπολογιστικής μηχανής) και δείχνοντας όλα τα βήματα που ακολουθήσατε, να 

αποδείξετε ότι 𝛢𝛤 = 6 𝑐𝑚 και  𝛣𝛥 = 8 𝑐𝑚 .                      (4 μονάδες) 
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Λύση: 

(α) 𝛢𝛤 = [√27 
3

+  √8 ÷ √2 + ( 37)2 ÷ (
1

3
)

−14

] 

           = [3 +  √8 ÷ 2  + 314 ÷ ( 3 )14] = (3 +  √4 + 30) = 3 + 2 + 1 = 6 𝑐𝑚 

 

     𝛣𝛥 =  [(−2) 6 ÷  (−2) 4  +  22 43 + −  16 ∙ (−2 + 6) 2− ] 

           = [(−2)6−4 + √9 + 16 −  16 ∙ (4) 2− ] = [(−2)2 + √25 −  42 ∙ (4) 2− ] 

           = 4 + 5 −  40 = 4 + 5 − 1 = 8 𝑐𝑚 

 

 

 

(β) i) Να δείξετε ότι το εμβαδόν του ρόμβου 𝛢𝛣𝛤𝛥 είναι ίσο με 24 𝑐𝑚2.        (2 μονάδες) 

 

ii) Να βρείτε την περίμετρο του ρόμβου 𝛢𝛣𝛤𝛥.                                      (4 μονάδες)  

 

Λύση: 

(β) i) 𝛦𝛢𝛣𝛤𝛥 =
𝛿1∙𝛿2

2
=

(𝛢𝛤)(𝛣𝛥)

2
=

6∙8

2
= 24 𝑐𝑚2 

ii) (𝛰𝛢) =
(𝛢𝛤)

2
=

6

2
= 3 𝑐𝑚 

           (𝛰𝐵) =
(𝛣𝛥)

2
=

8

2
= 4 𝑐𝑚 

 

      Π.Θ. στο τρίγωνο ΑΒO:   

(𝛢𝛣)2 = (𝛰𝛣)2 + (𝛰𝛢)2 ⇒ (𝛢𝛣)2 = 42 + 32 ⇒ (𝛢𝛣)2 = 16 + 9 

                                 ⇒ (𝛢𝛣)2 = 25 ⇒ (𝛢𝛣) = √25 ,αφού (𝛢𝛣) > 0 

                                 ⇒ (𝛢𝛣) = 5 𝑐𝑚  

     𝛱𝛢𝛣𝛤𝛥 = 4 ∙ (𝛢𝛣) = 4 ∙ 5 = 20 𝑐𝑚  
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(γ) Ένα ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει μήκος εξαπλάσιο από το πλάτος του και 

είναι ισεμβαδικό με τον πιο πάνω ρόμβο. Να βρείτε την περίμετρο του 

ορθογωνίου παραλληλογράμμου.                                                       (5 μονάδες) 

 

Λύση: 

(γ) Μήκος: 𝛼 = 6𝑥  Πλάτος: 𝛽 = 𝑥 

  𝛦𝜊𝜌𝜃𝜊𝛾𝜔𝜈ί𝜊𝜐 = 𝛦𝜌ό𝜇𝛽𝜊𝜐 

      ⇒ 6𝑥 ∙ 𝑥 = 24 ⇔ 6𝑥2 = 24 ⇒
6𝑥2

6
=

24

6
⇒ 𝑥2 = 4 

      ⇒ 𝑥 = √4 ,αφού 𝑥 > 0 ⇔ 𝑥 = 2 𝑐𝑚 

 

      Μήκος= 6 ∙ 2 = 12 𝑐𝑚 , Πλάτος= 2 𝑐𝑚 

     

  𝛱𝜊𝜌𝜃𝜊𝛾𝜔𝜈ί𝜊𝜐 = 2(𝛼 + 𝛽) = 2(12 + 2) = 2 ∙ 14 = 28 𝑐𝑚 
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B3. Στο πιο κάτω ορθοκανονικό σύστημα αξόνων  δίνεται η γραφική παράσταση της 

ευθείας  𝜀1 που διέρχεται από τα σημεία 𝛢 και 𝛣. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(α) Να γράψετε τις συντεταγμένες των σημείων 𝛢 και 𝛣.                            (2 μονάδες) 

 

(β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας  𝜀1. 

(Να δικαιολογήσετε πλήρως την απάντησή σας)                                     (3 μονάδες) 

 

(γ) Στο πιο πάνω σύστημα αξόνων να κατασκευάσετε τις γραφικές παραστάσεις των 

ευθειών 𝜀2: 𝑦 = 1 και 𝜀3: 𝑥 = 4.                                                              (2 μονάδες) 

 

(δ) Nα βρείτε τις κλίσεις των ευθειών 𝜀2 και 𝜀3.                                           (2 μονάδες) 

 

(ε) Αν το σημείο 𝛤(7, −𝜇 + 4) ανήκει στην  ευθεία 𝜀2, να βρείτε την τιμή του 𝜇. 

                                                                                                            (2 μονάδες) 

(στ) H ευθεία 𝜀1 έχει εξίσωση 𝑦 =
3

4
𝑥 + 2. 

Οι ευθείες 𝜀4: 𝑦 = (3𝜔 + 4)𝑥 + (2𝜅 − 2)  και 𝜀1 διέρχονται από το ίδιο σημείο 

πάνω στον άξονα 𝑦′𝑦 .  

Αν η ευθεία 𝜀4 έχει κλίση −5, να βρείτε τις τιμές των 𝜅 και 𝜔.                (4 μονάδες)                                                    

ε2: y=1 

ε3: x=4 
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Λύση: 

(α) 𝛢(4,5)    𝛣(0,2) 

(β) 𝜀1: 𝑦 = 𝛼𝑥 + 𝛽 

 

(0, 𝛽) = (0,2), άρα 𝛽 = 2 

 

𝛼 = 𝜆 =
𝑦𝛣−𝑦𝛢

𝑥𝛣−𝑥𝛢
=

2−5

0−4
=

−3

−4
=

3

4
  

 

Άρα: 𝜀1: 𝑦 =
3

4
𝑥 + 2 

➢ Η κλίση της ευθείας μπορεί να 

υπολογιστεί:  

✓ με τον τύπο 𝜆 =
𝛥𝑦

𝛥𝑥
=

𝑦𝛣−𝑦𝛢

𝑥𝛣−𝑥𝛢
    ή 

✓  με αντικατάσταση του σημείου 𝛢, ή 

άλλου σημείου, αφού βρεθεί το 𝛽. 

 

➢ Το β μπορεί να υπολογιστεί με 

αντικατάσταση άλλου σημείου, αφού 

υπολογιστεί η κλίση με τον τύπο. 

(γ) Δίνεται στη γραφική παράσταση 

(δ) 𝜆2 = 0 

      𝜆3 : δεν ορίζεται 

(ε)                                 𝜀2: 𝑦 = 1 

𝛤(7, −𝜇 + 4)      −𝜇 + 4 = 1 (οι συντεταγμένες του σημείου Γ επαληθεύουν την εξίσωση  

 της ευθείας ε2) 

                      ⇔ −𝜇 = −4 + 1 ⇔ −𝜇 = −3 ⇔
−𝜇

−1
=

−3

−1
⇔ 𝜇 = 3 

(στ)        λ4 = −5 

  ⇔ 3𝜔 + 4 = −5 ⇔ 3𝜔 = −5 − 4 ⇔ 3𝜔 = −9 ⇔
3𝜔

3
=

−9

3
  ⇔ ω = −3 

 

              𝛽4 = 𝛽1 

   ⇔ 2𝜅 − 2 = 2 ⇔ 2𝜅 = 2 + 2 ⇔ 2𝜅 = 4 ⇔
2𝜅

2
=

4

2
 ⇔ 𝜅 = 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΤΕΛΟΣ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΩΝ ΛΥΣΕΩΝ 


