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ΜΕΡΟΣ Α΄: Αποτελείται από έξι (6) ασκήσεις και βαθμολογείται με εξήντα 
(60) μονάδες. 

 Να λύσετε και τις έξι (6) ασκήσεις. 
 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 

 
Α1. Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 
 

(α) (+3) + (−8) = −5  

 

(β) (−11) − (−11) = −11 + 11 = 0  

 

(γ) (−4)  ∙ (−2) = +8  

 

(δ) (+18)  ÷  (−3) = −6  

 

(ε) |−4 − 4| = |−8| = +8  

 

Α2. Να αντιστοιχίσετε κάθε πρόταση της στήλης Α με μόνο μία έννοια της 
στήλης Β: 

Στήλη Α Στήλη Β 

Α. Έχουν κοινή κορυφή, κοινή πλευρά και 
κανένα άλλο κοινό εσωτερικό σημείο. 

1. Μεσοκάθετος ευθύγραμμου 
τμήματος   

Β. Έχει αρχή αλλά δεν έχει τέλος. 2. Ορθή Γωνία 

Γ. Δύο γωνίες με άθροισμα 90∘ 3. Εφεξής γωνίες  

Δ. Ευθεία κάθετη στο μέσο ευθύγραμμου 
τμήματος 

4. Ημιευθεία 

Ε. Οι πλευρές μιας γωνίας είναι ημιευθείες 
κάθετες μεταξύ τους.  

5. Συμπληρωματικές γωνίες 

 

 

 

Α. →3   Β. → 4   Γ. →5   Δ. → 1  Ε. → 2                  

 

 



 
 

2/12 
 

Α3. Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις παρακάτω προτάσεις, 
βάζοντας σε κύκλο τον κατάλληλο χαρακτηρισμό:  

Α/Α Πρόταση  

(α) 
Όταν το υπόλοιπο μίας διαίρεσης είναι 0, τότε η 
διαίρεση λέγεται τέλεια.  

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(β) 
Αν ένας φυσικός αριθμός διαιρεί έναν άλλο φυσικό 
αριθμό, τότε θα διαιρεί και τα πολλαπλάσια του. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(γ) Ισχύει:  𝛦𝛫𝛱[6,8] = 48 ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(δ) 
Δύο αριθμοί λέγονται πρώτοι μεταξύ τους αν ο 
Μέγιστος Κοινός Διαιρέτης (ΜΚΔ) τους είναι ίσος 
με 1. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(ε) Όλοι οι πρώτοι αριθμοί είναι περιττοί. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

      

Α4. (α) Να υπολογίσετε την τιμή του 𝑥 στις πιο κάτω αναλογίες:  

i.  
𝑥

3
=

4

6
 

 

ii.  
𝑥

𝑥 − 2
=

3

5
 

 
6 ∙ 𝑥 = 4 ∙ 3 5 ∙ 𝑥 = 3 ∙ (𝑥 − 2) 
6 ∙ 𝑥 = 12 5𝑥 = 3𝑥 − 6 

𝑥 =
12

6
 

5𝑥 − 3𝑥 = −6 

𝑥 = 2 2𝑥 = −6 
 

𝑥 = −
6

2
 

 𝑥 = −3                        
(6 μονάδες) 

      (β) Ο Πέτρος θέλει να αγοράσει ένα ποδήλατο που κοστίζει €160. Έχει ήδη 
αποταμιεύσει στον κουμπαρά του το 40% του ποσού που χρειάζεται. Πόσα 
χρήματα έχει αποταμιεύσει μέχρι στιγμής ο Πέτρος; 

 

  

100 ∙ 𝑥 = 160 ∙ 40  

100𝑥 = 6400  

𝑥 =
6400

100
 

𝑥 = 64 
 Απάντηση: Ο Πέτρος έχει αποταμιεύσει €64 μέχρι στιγμής.       

                        

  

  (4 μονάδες) 

Κόστος Αποταμίευση 
100 40 
160 𝑥  
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Α5. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται κύκλος (𝐾, 5𝑐𝑚).  Αν 𝐴𝐾෡𝐵 = 30°,                              
𝛥𝛫෡𝛤 = 𝑥ො, 𝐸𝛫෡𝐴 = 𝜓෠ , 𝐾𝐴 διχοτόμος της 𝐸𝐾෡𝐵, 𝐾𝐸 ⊥ 𝐾𝛥 και 𝛣𝛫෡𝛤 = 5𝑥ො − 30°: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(α) Να βρείτε το μέτρο των γωνιών 𝑥 ෝ  και 𝜓෠. Να δικαιολογήσετε πλήρως τις 
απαντήσεις σας. 

𝜓෠ = 30ఖ                      (ΚΑ διχοτόμος της γωνίας 𝛦𝛫෡𝛣)           

𝑥ො + 5𝑥ො − 30௢ + 30௢ + 30௢ + 90௢ = 360௢                     (πλήρης γωνία)           

6𝑥ො + 120௢ = 360௢                        

6𝑥ො = 360௢ − 120௢   

6𝑥ො = 240௢   

𝑥ො =
240௢

6
 

𝑥ො = 40௢   

 (6 μονάδες) 
 

(β) i.   Να ονομάσετε μια αμβλεία γωνία με τρία γράμματα. 

 𝐵𝐾෡𝛤 

  (εναλλακτικά μπορούν να γράψουν τις γωνίες 𝛥𝛫෡𝛢 , 𝛥𝛫෡𝛣 , 𝛤𝛫෡𝛦 , 𝛤𝛫෡𝛢)   
 

 ii.   Να βρείτε το μήκος της διαμέτρου του κύκλου. 
 

δ: διάμετρος,       δ=2R 𝜹 = 𝟐 ∙ 𝟓 = 𝟏𝟎 𝒄𝒎 

(2 μονάδες) 
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𝛣𝛤 = ൬
10𝑥 − 2

3
൰ 𝑐𝑚, 

(γ) Να βρείτε το μέτρο του τόξου 𝛣𝛤𝛥෿. 

𝛣𝛫෡𝛥 = 𝛣𝛫෡𝛤 + 𝛤𝛫෡𝛥     

𝛣𝛫෡𝛥 = 170ఖ + 40ఖ = 210ఖ  

  𝛣𝛤𝛥෿ = 210ఖ (σχέση τόξου αντίστοιχης επίκεντρης γωνίας) 
    

  (2 μονάδες) 

 

Α6. Δίνεται το τρίγωνο  𝛢𝛣𝛤   με                                                                   και  

                                    όπως φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα: 

 

 

 

 

 

 

 

 

(α) Αν η περίμετρος του τριγώνου 𝛢𝛣𝛤 είναι ίση με 15𝑐𝑚, να υπολογίσετε το 𝑥 
με τη χρήση εξίσωσης. 

𝛱 = (𝛢𝛣) + (𝛣𝛤) + (𝛢𝛤)  

൬
7 − 𝑥

2
൰ + ൬

10𝑥 − 2

3
൰ + ൬

6𝑥 + 1

2
൰ = 15  

3(7 − 𝑥) + 2(10𝑥 − 2) + 3(6𝑥 + 1) = 90  

21 − 3𝑥 + 20𝑥 − 4 + 18𝑥 + 3 = 90  

−3𝑥 + 20𝑥 + 18𝑥 = 90 − 21 + 4 − 3  

−3𝑥 + 38𝑥 = 94 − 24 
+35𝑥 = +70 

𝑥 =
+70

+35
 

𝑥 = +2                                                                                              
       (7 μονάδες) 

 

 

 

𝛢𝛣 = ൬
7 − 𝑥

2
൰ 𝑐𝑚 , 𝛢𝛤 = ൬

6𝑥 + 1

2
൰ 𝑐𝑚  
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(β) Αν 𝑥 = +2, 𝜓 ο αντίστροφος αριθμός του 𝑥 και 𝜔 = −𝑥𝜓, να υπολογίσετε: 

i. τον αριθμό  𝜓 
ii. τον αριθμό 𝜔 

iii. την τιμή της παράστασης 𝜔ଶ଴ଶ଺. 
 

i. 𝜓 =
1

2
 ii. 

 
𝜔 = −1 

 
iii. 

 
𝜔ଶ଴ଶ଺ = (−1)ଶ଴ଶ଺ = +1  

 
  

(3 μονάδες) 
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Μέρος Β΄:  Αποτελείται από τρεις (3) ασκήσεις και βαθμολογείται με 
σαράντα (40) μονάδες.  

 Να λύσετε και τις τρεις (3) ασκήσεις. 
 Η άσκηση Β1 βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες και οι 

ασκήσεις Β2 και Β3 με δεκαπέντε (15) μονάδες η κάθε μία. 
 
Β1. Ρωτήσαμε τους μαθητές και τις μαθήτριες ενός τμήματος Α΄ Γυμνασίου στην 
Κύπρο, πόσες ώρες την εβδομάδα διαβάζουν στο σπίτι. Τα αποτελέσματα 
παρουσιάζονται στο πιο κάτω διάγραμμα (στην έρευνα απάντησαν όλοι/όλες οι 
μαθητές/μαθήτριες του τμήματος). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(α) i. Να συμπληρώσετε τις πιο κάτω προτάσεις βάζοντας σε κύκλο το ορθό: 
 

1. Το πιο πάνω διάγραμμα ονομάζεται: 
 

                              Ιστόγραμμα / Ραβδόγραμμα  
 
2. Η μεταβλητή «Ώρες διαβάσματος» σύμφωνα με το είδος της, 

χαρακτηρίζεται ως:  
 
                                      Ποσοτική / Ποιοτική  

(2 μονάδες) 

ii. Να βρείτε πόσοι ήταν όλοι/όλες οι μαθητές/μαθήτριες του τμήματος. 

4 + 2 + 6 + 5 + 1 + 2 = 20  
  
Απάντηση: Όλοι οι μαθητές/μαθήτριες του τμήματος ήταν 20.  

(1,5 μονάδες)  
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iii. Να βρείτε το ποσοστό των μαθητών/μαθητριών του τμήματος που 
διαβάζουν 3 ή 4 ώρες την εβδομάδα. 

Α΄ τρόπος 
6 + 5 = 11  μαθητές/μαθήτριες του τμήματος διαβάζουν 3 ή 4 ώρες 
την εβδομάδα.                                            
11

20
∙ 100% = 55% 

 
  
B΄ τρόπος 

Σύνολο Διαβάζουν 3 ή 4 ώρες 
20 11 
100 𝑥  

    
20𝑥 = 11 ∙ 100  

𝑥 =
11 ∙ 100

20
 

  
𝑥 = 55%  
 (2 μονάδες) 

 

(β) Αν επιλέξουμε στην τύχη έναν/μία μαθητή/μαθήτρια του τμήματος, να βρείτε 
την πιθανότητα των ενδεχομένων: 

ι. Α: ο/η μαθητής/μαθήτρια να διαβάζει κάθε εβδομάδα πέντε (5) 
ώρες 

𝜈(𝛢) = 1, 𝜈(𝛺) = 20  

𝑃(𝛢) =
 𝜈(𝛢)

 𝜈(𝛺)
 =

1

20
 

  
ιι. Β: ο/η μαθητής/μαθήτρια να διαβάζει κάθε εβδομάδα το πολύ 

δύο (2) ώρες 
𝜈(𝐵) = 4 + 2 = 6, 𝜈(𝛺) = 20  

𝑃(𝐵) =
 𝜈(𝐵)

 𝜈(𝛺)
 =

6

20
=

3

10
 

  
ιιι. Γ: ο/η μαθητής/μαθήτρια να διαβάζει κάθε εβδομάδα 

περισσότερες από έξι (6) ώρες 
𝜈(𝛤) = 0, 𝜈(𝛺) = 20  

𝑃(𝛤) =
 𝜈(𝛤)

 𝜈(𝛺)
 =

0

20
= 0 

 (4,5 μονάδες) 
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Β2. (α) Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή των πιο κάτω παραστάσεων: 
 

i.  𝐴 = (10 − 5 ⋅ 3)ଶ + (−3)ଷ − 2ସ  
𝐴 = (10 − 15)ଶ + (−27) − 16 

𝐴 = (−5)ଶ + (−27) − 16   

𝐴 = 25 − 27 − 16  

𝐴 = −2 − 16  

𝛢 = −18  

  (3 μονάδες) 

ii.   𝐵 =
(8 − 2ଷ)ଶ଴ଶ଺ − (−18): (+2)

3
2ଶ ⋅ ቀ−1

1
2ቁ

 

𝐵 =
(8 − 8)ଶ଴ଶ଺ − (−18): (+2)

3
4

⋅ ቀ−
3
2ቁ

 

𝐵 =
0ଶ଴ଶ଺ − (−9)

3
4

⋅ ቀ−
3
2ቁ

 

  

𝐵 =
0 + 9

−
9
8

 

  

𝐵 =
+

9
1

−
9
8

=
9 ∙ 8

−9 ∙ 1
 

  ή 

𝐵 = ൬+
9

1
൰ ÷ ൬−

9

8
൰ = ൬+

9

1
൰ ∙ ൬−

8

9
൰ 

 

𝛣 = −8  (4 μονάδες) 

iii.    𝛤 = 5𝜔ଶ − 2𝜔 + 𝜔଴,  για 𝜔 = −1                    

𝛤 = 5(−1)ଶ − 2(−1) + (−1)଴  

𝛤 = 5(+1) − 2(−1) + (+1)  

𝛤 = 5 + 2 + 1  

𝛤 = +8   

 (3 μονάδες) 
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(β) Αν 𝐴 = −18, 𝐵 = −8 και 𝛤 = +8, να απαντήσετε στα πιο κάτω ερωτήματα: 
 

i. Να συμπληρώσετε την πιο κάτω πρόταση, βάζοντας σε κύκλο το 
ορθό: 

 
 Οι αριθμοί 𝛣 και 𝛤 ονομάζονται: 

 
Αντίθετοι / Αντίστροφοι 

 
 

(1 μονάδα) 
 

ii. Να συγκρίνετε τα πιο κάτω βάζοντας ανάμεσά τους το κατάλληλο 
σύμβολο (< , = , >): 
 
1.    𝐴  <  𝐵  

2. −𝐴  >  |𝐵|  

3.   𝛤  >  0   

4. 
 
1

𝐵
  <  

𝐴

𝐵
 

i.  (4 μονάδες) 
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Β3. Η Μαρία, αρχιτέκτονας στο επάγγελμα, σχεδιάζει μια εσωτερική σκάλα για 
μια κατοικία. Για τον προσδιορισμό των απαραίτητων διαστάσεων κατασκευής, 
δημιούργησε το παρακάτω γεωμετρικό μοντέλο.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (Σημείωση: Τα σημεία 𝛢, 𝛤, 𝛥 και 𝛦 είναι συνευθειακά.) 
 

Δίνονται τα εξής στοιχεία: 

 Το τρίγωνο 𝛦𝛧𝛥 είναι ισοσκελές με βάση τη 𝛥𝑍. 

 Το ευθύγραμμο τμήμα 𝐴𝐵 είναι κάθετο στην ευθεία 𝜀ଶ  (𝐴𝐵 ⊥ 𝜀ଶ). 

 Το ευθύγραμμο τμήμα 𝐸𝐻 είναι το ύψος του τριγώνου 𝛦𝛧𝛥 που 
αντιστοιχεί στη βάση Δ𝑍, με 𝐸𝐻 ⊥ 𝜀ଵ. 

 𝛩𝑍መ𝛨 = 126∘ 

 𝛥𝐻 = 6 cm 
 

(α) Να υπολογίσετε τα πιο κάτω και να δικαιολογήσετε πλήρως τις 
απαντήσεις σας: 

i. Το μήκος του ευθύγραμμου τμήματος 𝛥𝑍. 
Δ𝑍 = 2 ∙ 6 cm   

𝛥𝛧 = 12 𝑐𝑚 (𝛦𝛧𝛥 ισοσκελές τρίγωνο, 𝐸𝐻 ύψος τότε 𝐸𝐻 και 
διάμεσος). 

  
 (2 μονάδες) 

 
ii. Το μέτρο των γωνιών 𝛧𝛦෠𝛨, 𝛧𝛦෠𝛥 και 𝛪𝛥መ𝛤. 

Α΄ τρόπος 

𝛩𝛧෠𝛨 = 𝛧𝛦෠𝛨 + 𝛦𝛨෡𝛧        (εξωτερική γωνία)  

126° =  𝛧𝛦෠𝛨 + 90° 

𝛧𝛦෠𝛨 = 126° − 90°  
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𝛧𝛦෠𝛨 = 36°  

𝛧𝛦෠𝛥 = 2 ∙ 𝛧𝛦෠𝛨  (𝛦𝛧𝛥 ισοσκελές τρίγωνο, 𝐸𝐻 ύψος 
τότε 𝛦𝛨 και διχοτόμος).  

𝛧𝛦෠𝛥 = 2 ∙ 36° = 72°  

 
𝛥𝛦෠𝛨 = 𝛧𝛦෠𝛨 = 36° (𝛦𝛧𝛥 ισοσκελές τρίγωνο, 𝐸𝐻 ύψος 

τότε 𝛦𝛨 και διχοτόμος). 
 
𝛦𝛥መ𝛨 + 𝛥𝛦෠𝛨 + 𝛦𝛨෡𝛥 = 180° (άθροισμα γωνιών τριγώνου στο 
 τρίγωνο 𝛦𝛨𝛥)  
𝛦𝛥መ𝛨 + 36° + 90° = 180°  
𝛦𝛥መ𝛨 + 126° = 180°  
𝛦𝛥መ𝛨 = 180° − 126° = 54°  
 
𝛪𝛥መ𝛤 = 𝛦𝛥መ𝛨 = 54°  (κατακορυφήν γωνίες)  
 
 
  
Β΄ τρόπος  

𝛩𝛧෠𝛨 + 𝛨𝛧෠𝛦 = 180°  (παραπληρωματικές γωνίες) 
126° + 𝛨𝛧෠𝛦 = 180° 
𝛨𝛧෠𝛦 = 180° − 126° 
𝛨𝛧෠𝛦 = 54° 
 
𝛨𝛧෠𝛦 + 𝛧𝛨෡𝛦 + 𝛧𝛦෠𝛨 = 180° (άθροισμα γωνιών τριγώνου στο  
  τρίγωνο 𝛦𝛨𝛧) 
54° + 90° + 𝛧𝛦෠𝛨 = 180° 
144° + 𝛧𝛦෠𝛨 = 180° 
𝛧𝛦෠𝛨 = 180° − 144° 
𝛧𝛦෠𝛨 = 36° 
 
𝛧𝛦෠𝛥 = 2 ∙ 𝛧𝛦෠𝛨 (𝛦𝛧𝛥 ισοσκελές τρίγωνο, 𝐸𝐻  
 ύψος τότε 𝛦𝛨 και διχοτόμος). 

𝛧𝛦෠𝛥 = 2 ∙ 36° = 72° 

𝛦𝛥መ𝛨 = 𝛨𝛧෠𝛦 = 54°  (παρά τη βάση γωνίες ισοσκελούς  
 τριγώνου ) 
 
𝛪𝛥መ𝛤 = 𝛦𝛥መ𝛨 = 54°   (κατακορυφήν γωνίες)  
 
 

   (6 μονάδες) 



 
 

12/12 
 

(β) Να προσδιορίσετε το είδος του τριγώνου 𝛦𝛥𝛨  
i. ως προς τις πλευρές του και 

ii. ως προς τις γωνίες του.  

Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. 

𝛦𝛨෡𝛥 = 90°, 𝛦𝛥መ𝛨 = 54°, 𝛥𝛦෠𝛨 = 36°    
Άρα το τρίγωνο είναι: 

i. Σκαληνό ως προς τις πλευρές του αφού όλες οι γωνίες είναι άνισες  
  

ii. Ορθογώνιο ως προς τις γωνίες του αφού έχει μία ορθή γωνία 
  

(3 μονάδες) 

(γ) Η αρχιτέκτονας ισχυρίζεται ότι, αν 𝐵𝐴መ𝛤 = 36∘, τότε οι ευθείες 𝜀ଵ και 𝜀ଶ είναι 
παράλληλες (𝜀ଵ ∥ 𝜀ଶ). Να εξετάσετε τον ισχυρισμό της. 

(4 μονάδες) 

 

Α΄ τρόπος 

𝛣𝛤෠𝛥 = 𝛤𝛣෠𝛢 + 𝛣𝛢መ𝛤                           (εξωτερική γωνία τριγώνου) 

𝛣𝛤෠𝛥 = 90∘ + 36∘ 

𝛣𝛤෠𝛥 = 126∘ 
 

Αφού 𝛣𝛤෠𝛥 + 𝛪𝛥መ𝛤 = 180ఖ , οι γωνίες 𝛣𝛤෠𝛥, 𝛪𝛥መ𝛤 είναι παραπληρωματικές και εντός 
επί τα αυτά, οπότε εଵ ∥ εଶ και ο ισχυρισμός της Μαρίας είναι ορθός. 
 
 
 

 
Β΄ τρόπος 

𝛣𝛤෠𝛢 + 𝛤𝛣෠𝛢 + 𝛣𝛢መ𝛤 = 180°  (άθροισμα γωνιών τριγώνου 𝛢𝛣𝛤) 

𝛣𝛤෠𝛢 + 90° + 36° = 180° 

𝛣𝛤෠𝛢 + 126° = 180° 

𝛣𝛤෠𝛢 = 180° − 126°  

𝛣𝛤෠𝛢 = 54°  
 

Αφού 𝛣𝛤෠𝛢 = 𝛪𝛥መ𝛤, οι γωνίες 𝛣𝛤෠𝛢, 𝛪𝛥መ𝛤 είναι ίσες και εντός εκτός επί τα αυτά 
οπότε 𝜀ଵ ∥ 𝜀ଶ και ο ισχυρισμός της Μαρίας είναι ορθός. 
 
 

ΤΕΛΟΣ ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΩΝ ΛΥΣΕΩΝ 
 


